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(Monatsberichte der Berliner Akademie, listopad 1859) Mné se zda,
7e podékovani za Cest, kterou mné prokizala Akademie, kdyZ mé zvolila mezi
své korespondenty, mohu nejlépe vyjadiit tim, ze, kdyz bez meskani vyuziji
poskytnuté pravo, ucinit sdéleni o svych vyzkumech v oblasti rozlozeni prvocisel,
tj. o otazce, kterd, mozna, nezda se zbavenou zajmu, kdyz zminim, Zze v pribéhu
dlouhé doby poutala pozornost Gausse a Dirichleta.

V téchto vyzkumech mné slouzila jako vychodisko ta okolnost, ze, jak bylo
poznmenano Eulerem, plati vztah

Hl_i = E—, pricemz p probiha zde v8echna prvoéisla, a n - v8echna

celd kladna isla. Funkci komplexni proménné s, predstavované témito iden-
ticky rovnymi vyjad¥enimi, pokud konverguji, oznacuji pomoci ¢(s). Ale obé
konverguji jen v tom piipadu, kdyz redlna cast s je vétsi nez 1; ostatné, lehce
je mozné stanovit i takovou reprezentaci uvedené funkce, které neztraci smysl
ani pii takjovych hodnotach s. Z rovnice . [ e " 2" lda = H(Z D se obdrzi

nejdiive II(s — 1)s(s) = OOO Ze:jw

s—1
Ted se uvazuje integral [ (_27_1””, kde se jako integra¢ni cesta piijima
kfivka, jdouci od 400 do +00 a obepinajici oblast, ve které kromé = = 0 nejsou
singularni body funkce, stojici za integralem, lehkce se piesvédéime, Ze tento

—nsi _ gnsi) OOO z dw , za predpokladu, ze

v mnohoznaéné funkci (—z)*~! = (1) los(—x) logaritmus (—z) je tak urcen,
aby byl redlny pii Zapornych hodnotach @. Odsud uzavieme, 7e 2sinwsII(s —

integral se ttransformuje do tvaru (e

=i (ca) dw ’”)6 d” , kde integrovani se uyskute¢ni tak, jak toto bylo pravé
vysvetleno
Tato posledni rovnice nam ted dava hodnotu funkce ¢(s) pro kazdé libovolné
komplexni s a ukazuje, ze ta je jednozna¢néa i pro vSechny kone¢né hodnoty s,
kromé 1, je kone¢na, pritom ta se proméni v nulu, kdyz s se rovna né&jakému
zapornému sudému ¢&islu. (1)
Kdy7 je redlna ¢ast s zapornd, pak hodnota funkce za integralem si neko-
ne¢né velkym modulem hodnotach & jsou nekoneéné malé, a proto je mozné si



predstavit, Ze integrace se uskutec¢iuje ne v kladném sméru po kfivce, obepina-
jici vySe vzpominanou oblast, a v zdporném sméru po kiivee, obepinajici ted tu
oblast, kterou jsme diive uvazovali jako lezici vné k¥ivky. Ale v této posledni ob-
lasti funkce, stojici za symbolem integrélu, je nespojité, jmenovité odpovidajici
hodnotam x, mnohonasobnym v £2m¢,a tudiz, integral je roven sumé integrali,
vybranych v zidporném sméru po drahach, obklopujici takové hodnoty. Inte-
grél, vybrany po dréze, obklopujici hodnotu n2mi, je roven = (—n2m)*~1(—2mi),
proto se obdrzi vztah

2sin7sll(s — 1)(s) = (2m)*Ens~1((—i)*~! 4+ i°~ 1), tedy vztah mezi ¢(s)
a ¢(1 — s). VyuZijeme-li znamé vlastnosti funkce II, tento vysledek je mozné
vyjadfit i takovym zpiisobem: vyjadieni II(5 — 1)7~3¢(s) zlstane nezménény,
kdyz se s zaméni za 1-s .

Tato vlastnost funkce ¢(s) mné podnitila, v obecném ¢€lenu fady Y - uvést
soucinitel II(5 — 1) misto II(s — 1); pii tom se ziska



